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Fiche 16 : Fonctions de deux variables – corrigé

Exercice 1. On obtient les représentations graphiques suivantes :

P1 = {(x, y) ∈ R2/ x + y ≥ 0} P2 = {(x, y) ∈ R2/ x < 1} P3 = {(x, y) ∈ R2/ x− 2y + 2 > 0}

(a) P1 (b) P2 (c) P3 (d) P1 ∩ P2 (e) P1 ∩ P2 ∩ P3

Exercice 2. On obtient les représentations graphiques suivantes :

A = {(x, y) ∈ R2 | 2x + 4y = 3} B = {(x, y) ∈ R2 | 2x + 4y < 3}
C = {(x, y) ∈ R2 | 3 < 2x + 4y 6 5} D = {(x, y) ∈ R2 | −1 < −3x + y 6 1}
E = {(x, y) ∈ R2 | x2 + y2 6 4} F = {(x, y) ∈ R2 | (x− 1)2 + (y − 2)2 ≤ 9}
G = {(x, y) ∈ R2 | xy > 1} H = {(x, y) ∈ R2 | (x + 1)2 + y2 6 2, x2 + y2 > 3, x + y 6 2}
I = {(x, y) ∈ R2 | x2 − y2 = 0} J = {(x, y) ∈ R2 | x2 + y2 = 0}.

(f) A, B, C (g) D (h) E (i) F

(j) G (k) H (l) I

•

(m) J
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Exercice 3. Si l’on considère que le bord courbe est un arc de cercle centré en
l’origine, son rayon vaut

√
10. On peut aussi considérer qu’il s’agit d’un arc de cercle

centré en (1, 1), et de rayon 2.
On obtient alors deux représentations différentes pour K :

K = {(x, y) ∈ R2 | x2 + y2 < 10, x > 1, y > 1}
= {(x, y) ∈ R2 | (x− 1)2 + (y − 1)2 < 4, x > 1, y > 1}
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Exercice 4.

fonction D
∂

∂x

∂

∂y

∂2

∂x2

∂2

∂y2

∂2

∂x∂y
=

∂2

∂y∂x

a(x, y) R2 4 x3 + 3 x2y + 2 xy2 + y3 x3 + 2 x2y + 3 xy2 + 4 y3 12 x2 + 6 xy + 2 y2 2 x2 + 6 xy + 12 y2 3 x2 + 4 xy + 3 y2

ln(x2 + y2) R2 \ {(0, 0)}
2x

x2 + y2

2y

x2 + y2
−2

x2 − y2“
x2 + y2

”2 2
x2 − y2“

x2 + y2
”2

−4xy“
x2 + y2

”2

(x2 + y2)e−xy R2 2 x − x2y − y3

e−xy

2 y − x3 − xy2

e−xy

−4 xy + x2y2 + y4 + 2

e−xy

−4 xy + x4 + x2y2 + 2

e−xy

−3 y2 + x3y + xy3 − 3 x2

e−xy

x(ln y)2 + y2 y > 0 (ln y)2 2
x ln (y) + y2

y
0 2

x + y2 − x ln (y)

y2
2

ln (y)

y

(ln y)2 + 2 ln y + x2 y > 0 2 x 2
ln (y) + 1

y
2 −2

ln (y)

y2
0

x − y

x2 + y
y > −x2 −

x2 − y − 2 xy“
x2 + y

”2 −
x (x + 1)“
x2 + y

”2 2
x3 − 3 xy − 3 x2y + y2“

x2 + y
”3

2x (x + 1)“
x2 + y

”3
2 x3 − 2 xy + 3 x2 − y“

x2 + y
”3

2


